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ΘΔΜΑ 1
Ο

 

 

Α) Απόδεημε , ζρνιηθό βηβιίν, ζει. 134 

 

Β) Απόδεημε , ζρνιηθό βηβιίν, ζει. 135 

 

Γ) 1. ΛΑΘΟΣ 2. ΛΑΘΟΣ 3. ΛΑΘΟΣ 4. ΣΩΣΤΟ 5. ΣΩΣΤΟ 6. ΣΩΣΤΟ 
 

 

ΘΔΜΑ 2
Ο 

 

Α) Είλαη      3 3 2 2 2( ) 16 4 16 4x x x x                

     
       3 2( ) 4 4 4 4 4 4x x x x                  . 

Έζηω   4 4 0 0 4 4ή ή             . 

 Αλ 0 4 4       , ηόηε ην ( )x είλαη 3νπ βαζκνύ. 

 Αλ 0  , ηόηε ( ) 16 4x x    , νπόηε ην ( )x είλαη 1νπ βαζκνύ. 

 Αλ 4  , ηόηε 2( ) 32 8x x   , νπόηε ην ( )x είλαη 2νπ βαζκνύ. 

 Αλ 4   , ηόηε ( ) 0x  , νπόηε δελ νξίδεηαη βαζκόο γηα ην ( )x . 

 

 

Β)  
i) Ιζρύνπλ ηα εμήο: 

2

3 2

( 1) 0 1 0( ) ( 1) ( 1) ( 1) 0

( 1) 0 1 2 0( 1) ( 1) ( 2 ) ( 1) ( 1) 0Q

      

        

                 
    

                    
. 

3 1 1 3 1 3 1

1 1 3 1 2 0 0

      

     

         
      

          
 

 

ii) Είλαη 2( )x x x   .  

Άξα:    
2 22 2( ) (2 ) ( 1) 3 3 2 2 1 ( 1) 3 3x x x x x x x x x                 

                  2 2 24 2 2 1 1 3 3 ( ) 3 3x x x x x x x x             , νπόηε είλαη 1νπ βαζκνύ. 

  



ΦΦρρ οο νν ττ ιι σσ ττ ήή ρρ ιι οο  

ww ww ww .. ee nn -- dd yy nn aa mm ee ii .. gg rr   

 

   Οφλοφ Πάλμε & Επάφου & Χρυςίππου 1  
Ζωγράφου ,  210 74 88 030  

 Θεοδάμαντοσ 2 

Ζωγράφου ,  210 74 88 180   

 Φανερωμζνησ 13 

Χολαργόσ ,   210 65 36 55 

 

 

2/5  

 

iii) Είλαη 3 2( ) 2Q x x x x      θαη 2(3) 3 3 12    , νπόηε ζα έρνπκε όηη: 
3 2( 3) ( ) 2 12 (1)x x x x x       . 

 

Γηα λα ηζρύεη ε ηζόηεηα πξέπεη ην πνιπώλπκν  ( )x λα είλαη 2νπ βαζκνύ. 

Έζηω  2( ) , 0x x x        , 

Από (1) 2 3 2( 3)( ) 2 12x x x x x x             
3 2 2 3 23 3 3 2 12x x x x x x x x                 
3 2 3 2( 3 ) ( 3 ) 3 2 12x x x x x x                 

1 3 2 3 1 3 12

3 2 4

1 4 3 1

        

 



         

    

    

 

Οπόηε 2( ) 4x x x      

 

 

ΘΔΜΑ 3
Ο 

 

Α)  

i)  2 2 22 1 2 1 1 2 2 1x x x x x x                       
22 1 0x x     . Θέηνπκε , 1 1x      , νπόηε ε εμίζωζε γίλεηαη: 

22 1 0, 1 8 9        , άξα 1

1,2

2

1
1 3

2
4

1







  

  
  

 

 Αλ 
1

2
  , ηόηε 

1 5
2 2 ,

2 6 6 6
x x x ή x

  
               

 Αλ 1   , ηόηε 1 2 ,
2

x x


         

 

 

ii) 3 0 3 (2)x x x x        . 

Αλ 0x  , ηόηε από (2) 0x  , ΑΤΟΠΟ, δηόηη 2 2 1x x   , άξα 0x  , 

νπόηε από (2) 3 ,
3 3 3

x
x x x

x

   
     



 
             

 
 . 
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iii) Πξέπεη: 
7 7

2 2 2 ,
10 2 2 10 5 2 10

x x x x
      

                  

Πξέπεη: 
3 3

,
5 5

x x
 

        . 

Έρνπκε 
7 3 7 3

2 0 2
10 5 10 5

x x x x
   

   
       

                
       

  

7 3 7 3
2 2

10 5 10 2 5
x x x x

    
   

       
                 

       
 

7 11 7 11 4 2
2 2 3

10 10 10 10 10 3 15
x x x x x x

      
   

   
                  

   
. 

 

Β)  

i) Πξέπεη ,
2

x


    .  

Πξέπεη ,x    . 

Άξα / ,
2

f x x



 

     
 

   

 

ii) Έρνπκε:

 
    

2

24 4 4 4( )
x x

f x x x x x x x
x x

 
     

 

 
       

 
. 

    
2 22 2

4 4 4 4 1x x
x x x x

x x x x

 
   

   

   
       

   
 

 
4 4

4 4

2 2 2 2 2 2

1 x x
x x

x x x x x x

 
 

     
     

  
 

2 2
2 2

2 2

x x
x x

x x

 
 

 
    . 

 

iii) Έρνπκε: 2 2 2 4 2

2

1
( ) 2 2 2 1 2f x x x x x x

x
    


            

 
2

4 2 2 2 22 1 1 0 1 0 1 1x x x x x x                   . 

 1 ,
4 4

x x x
 

           . 

Πξέπεη 
7 1 7

0 2 0 1
4 4 4 4 4

ή
  

     


             


 

Γηα 0  πξνθύπηεη 
4

x


  

Γηα 0  πξνθύπηεη 
5

4 4
x x

 
     
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 1 ,
4 4 4

x x x x
  

      
 

            
 

 . 

Πξέπεη 
9 1 9

0 2 1 2
4 4 4 4 4

ή
  

     


           


 

Γηα 1  πξνθύπηεη 
3

4 4
x x

 
     

Γηα 2  πξνθύπηεη 
7

2
4 4

x x
 

     

 
 

ΘΔΜΑ 4
Ο

 

 

Α)  

i) Δίλεηαη: 
5 5 34

2 3 2 3
12 6 3

f
  

  
 

       
 

(1). 

Είλαη: 
5 6 3

6 6 6 6 2

    
    

  
       

 
. 

Είλαη: 
34 30 4 4 4

10 3
3 3 3 3 3 3

      
       

    
          

   
. 

Άξα από (1)
3 3

3 2 3 3 1 2
2 2 2

 
 

 
               

 
 

 

ii) Έρνπκε: ( ) 2 2 3,f x x x   . 

Είλαη 
3

( ) 0 2 2 3 0 2 2 3 2 2
2 6

f x x x x x


                

2 2 ,
6 12

x x
 

         . 

Άξα ε 
fC  έρεη άπεηξα θνηλά ζεκεία κε ηνλ x΄x, ηεο κνξθήο ,0 ,

12


 
 

  
 

 . 

iii) Η κέγηζηε ηηκή ηεο f είλαη 2 3 . 

Είλαη ( ) 2 3 2 2 3 2 3 2 2 2 2 1f x x x x              

                          2 2 ,x x       . 

 

iv) Είλαη: 2 2 3 2 ( 2 ) 3 2 2 3
2 2

f x x x x
 

   
   

            
   

 

Έρνπκε ηελ εμίζωζε: ( ) 2 2 2 3 2 2 3 2
2

f x f x x x


 
 

          
 
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1
2 2 2 2 2 4 2 2 2 2

2 3
x x x x x


                    

2 2
2 2 2 2 ,

3 3 3 3
x x x x

   
       

 
            

 
 . 

 

 

Β) Έρνπκε ηελ εμίζωζε: 4 2 4 22 2 0 2 2
4 4

x x
x x x x

   
 

    
           

   
 

 
2

4 2 22 1 1 1 1
4 4

x x
x x x
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γηα θάζε x , ηόηε από (1) πξνθύπηεη όηη:
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, δελ ηζρύεη. 

Άξα ε αξρηθή εμίζωζε έρεη κνλαδηθή ιύζε ηελ 1x  . 

 

 


